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A ve B bo olmayan iki k me ve f A dan B ye bir ba nt

olsun f A n n her eleman n B nin bir ve ya z bir eleman na

e liyorsa f ba nt s na A dan B ye bir fonksiyon denir ve

f A B ya da A B eklinde g sterilir
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tanBu mda anlat lmak istenen f A n n t m elemanlar n

B nin bir eleman ile e le tirmeli fakat A daki herhangi bir

eleman n B de birden fazla elemanla e le tirmemeli
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f A B ifade de A ya m B ye de er k mesi

f A f x x A k me e ise g r nt k mesi denir

G r nt k mesi B de A n n elemanlar n n e le ti i eleman

lard r Dolay s yla B nin alt k mesidir
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Yukar da ki ifadelerden u sonu lar karmal y z

f A B ba nt s n n bir fonksiyon olabilmesi i in

Her fonksiyon bir ba nt d r Tersi do ru de ildir

Tan m k me de A bo ta eleman kalmamal d r

A daki her eleman n B de sadece bir e kar l olmal

$

   Klasik bir ifade ile A kümesini çocuklar ve B kümesini öz 
anneler gibi düşünebiliriz. Yani, her çocuğun bir öz annesi 
vardır. Fakat, bir annenin birden fazla çocuğu olabilir. İkinci 
durum verilen bağıntının fonksiyon olmasını etkilemez.
(Bu örnekte, Hz. Adem ve Hz. Havva hariç tutulmuştur.) :):):)
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A ve B a b c d olamk zere

a a da verilen ba nt lardan hangileri fonksiyondur

f a b c

f a a a

f a b

f a b c d

f A da bo ta eleman kalmad ndan ve her eleman n n

B de sadece bir kar l oldu undan fonksiyondur

f de de fonksiyon olmaya ayk r bir durum yoktur

ocu un da annesi ayn

f e bakt m zda eleman n n g r nt s olmad n

g r yoruz Bu nedenle fonksiyon de ildir

n z anne in olmad iddia edilmi

f te ise eleman n n iki e g r nt s var o halde f te

fonksiyon de ildir i in iki e z annesi vard r denmi
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A ve f A R f x x

olmak zere f fonksiyonunun g r nt k me i bulunuz

Bu f fonksiyonu A dan ald bir eleman ile arp yor ve

ekliyor O halde

x i in

x i in

x i in olur

f A bulunur
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z m

NOT f A R f x x fonksiyonunda f x x

e fonksiyonun kural denir

2 0 3

3 1 7

ö ü ü ü

$

$

= - = +

=- - + =- + =-
= + =

= + = + =

= -

= + = +

$

$

.

.

, , , , , , , ,

?

, , , , , , ,

, , , , , , ,

, , , , ,

, , , , , , , , ,

:

.

.

.

.

A ve B a b c d e olamk zere

a a da verilen ba nt lardan hangileri fonksiyondur

f a b c e

f a a a b

f a b c

f a b c d c
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A a da ema ile g sterilmi ba nt lardan ka
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A ve f A R f x x

olmak zere f fonksiyonunun g r nt k me i bulunuz

A ve f A R f x x

olmak zere f fonksiyonunun g r nt k me i bulunuz

f R R f x x a ve f ise a ka t r

f R R f x kx ve f ise k ka t r

f R R f x x ve f m ise m ka t r
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Not Grafi i verilen bir ba nt n n fonksiyon olup olmad n

anlamak i in y eksenine paralel do rular izilir Bu do rular

dan grafi i iki farkl noktada kesen varsa erilen ba nt fonk

siyon de ildirð
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Yukar daki durumda

a kk nda verilen ba nt fonksiyondur

b kk nda verilen ba nt fonksiyondur

c kk nda m k mesi reel say lar olmas na ra men

aras nda fonksiyon de er almam t r Yani m

k me de bo ta eleman kalm t r Bu nedenle c kk ndaki

grafik R den R ye fonksiyon de ildir

d kk nda do rulardan birinin grafi i iki farkl noktada

kesti ini g r yoruz Dolay s yla bu da fonksiyon de ildir

e kk nda paralel do rular grafi i birden fazla noktada

kesmedi i i in fonksiyondur

Yani verilen grafiklerden esi R den R ye fonksiyondur
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	 FONKSIYON  ÇEŞITLERI

	 Eşit Fonksiyonlar
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A ve B bo olmayan iki k me ve f A dan B ye bir fonksiyon

olsun f in A k me deki her eleman n n g r nt s farkl ise

f fonksiyonuna bire bir dir denir

imdi matematik e i yaz p a klayal m

Eski rne imizi hat rlayacak olursak annelerin birer e

ocu u olacak Her annenin demedi imize dikkat etmi iz

dir ocu u olmayan anne olabilir Bu li e engel de il

a b A i in a b f a f b ya da

Yukar daki birinci ifade f fonksiyonunda farkl eleman

lar n g r nt leri de farkl olacak diyor

f a f b a b olmal d r

kinci ifade ise G r nt leri ayn olan elemanlar varsa bu ele

manlar e it olmal d r diyor
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       1. Bire Bir (1-1) Fonksiyon

Not: Grafiği verilen bir fonksiyonun, bire bir olup olmadığını 
anlamak için yatay doğru testi uygulayabiliriz. Grafiğe, ya-
tay doğrular çizeriz, bu doğrular grafiği birden fazla nok-
tada kesmiyorsa fonksiyon bire bir fonksiyondur. Aksi halde 
fonksiyon bire bir değildir. 
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bire bir midir

Yatay do rular izdi imizde
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a ve b klar nda izilen yatay do rular n grafi i bir noktada

kesti ini g r yoruz Bu nedenle a ve b klar nda grafi i

verilen fonksiyonlar birebirdir

c kk nda ise yatay do rular grafi i birden fazla noktada

kesti inden bu garifi e ait fonksiyon birebir de ildirð ð ð

       2. Örten Fonksiyon
, . ö ü ü ü

ð ü þ , ö .

( ) ö .

, ð ü þ .sin

f A dan B ye bir fonksiyon olsun f in g r nt k mesi ile

de er k mesi e itse f rten fonksiyondur

f A B f rten fonksiyon

Yani de er k me de bo ta eleman kalmayacak
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       3. İçine Fonksiyon
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f A dan B ye bir fonksiyon olsun f in g r nt k mesi ile

de er k mesi e it de ilse f i ine fonksiyondur

f A B f i ine fonksiyon

Yani de er k me de bo ta eleman kalacak
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   Aşağıdaki örnekleri inceleyiniz.

BA

1
2
3

a
b
c
d

f1
BA
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2
3

a
b
c
d

f2

BA

1
2
3

a
b
c

f3
BA

1
2
3

a
b

f4

Bire bir, içine  fakat 
örten değil.

İçine  fakat bire bir 
ve örten değil.

Bire bir, örten  fakat 
içine değil.

Örten fakat birebir 
ve içine değil.

Not: Yukarıdaki tanımlardan da anlaşılacağı gibi bir fonk-
siyon ya örtendir ya da içinedir. Hem örtem hem de içine 
olamaz. 
Not: Bir fonksiyon hem bire bir hem de örten ise bu fonksi-
yona birebir örten fonksiyon denir. 
Bu tanım, ters fonksiyon konusunda karşımıza çıkacak. 

       4. Birim Fonksiyon
Tanım kümesindeki her bir elemanı kendisine eşleyen fonksi-
yona birim fonksiyon denir.

Yukarıdaki tanıma göre,
***f(x) = x
***f(2x + 1) = 2x + 1
***f(-3x) = -3x
***f(2012) = 2012    
olacağı unutulmamalıdır.
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f A A bir fonksiyon ve x A i in f x x ise

f fonksiyonuna birim zde lik fonksiyonu denir ve ile

g sterilirö

I
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f:R R,

f(x) (a 1)x (b 3)x c 2

fonksiyonu birim fonksiyon ise

a b c ?

f birim fonksiyon olduðundan

f(x) x olmalýdýr.Buna göre x nin katsayýsý

(a 1)ve ( c 2) 0 olmalýdýr.

(a 1) 0 a 1

( c 2) 0 c 2

(b 3) 1 b 2

a b c 1 2 2 1
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f birim fonksiyon ve
f(x) (a 4)x (b 2)x ise a.b ?

f birim fonksiyon ve
f(2x 3) (a 1)x (b 1)x c ise a b c ?

f birim fonksiyon ve
f(x 3x) (a 4)x (b 2)x cx ise a b c ?

Soru:

Soru:

Soru:
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3
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       5. Sabit Fonksiyon
Tanım kümesindeki her bir elemanı değer kümesindeki tek 
bir elemana eşleyen fonksiyona sabit fonksiyon denir.

Yukarıdaki tanıma göre,  c değer kümesinin bir elemanı 
olmak üzere,
***f(x) = c
***f(2x + 1) = c
***f(-3x) = c
***f(2012) = c    
olacağı unutulmamalıdır.
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f A B ve c B olmak zere x B i in

f x c ise f fonksiyonuna sabit fonksiyon denir
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f:R R, f (x) (a 1) x (b 3) x a b 2

fonksiyonu sabit fonksiyon ise f (a) .f (b) ?

f sabit fonksiyon olduðundan x li terim olmamalýdýr.

Buna göre x li terimlerin katsayýlarý sýfýr olmalýdýr.

(a 1)ve (b 3) 0 olmalýdýr.

(a 1) 0 a 1

(b 3) 0 b 3 olur. Buna göre,

f (x) a b 2 1 3 2 4 olur.

f (a) .f (b) ( 4) . ( 4) 16 bulunur.
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f sabit fonksiyon ve

f(x) (a 4)x (b 2)x a b ise f(a) f(2011) ?

f sabit fonksiyon ve

f(2x 3) (a 1)x (b 1)x 2ab 3

ise f(1) f(2) f(3) ?

f sabit fonksiyon ve

f(x) (a 4)x (b 2)x 5 ise f(2012) ?

f sabit fonksiyon ve ( ) ?

Soru:

Soru:

Soru:

Soru: f x
x
x a ise a ka t r
5 3
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       6. Doğrusal Fonksiyon
Reel sayılardan reel sayılara tanımlı 
f(x)= ax+b   şeklindeki fonksiyonlara doğrusal fonksiyon 
denir.
(Doğrusal fonksiyonların grafiği doğru belirtir.)
***f(x) = 2x+3
***f(x) = 6x-3
***f(x) = 3-x
***f(x) = -4x
(NOT: Sabit fonksiyonda bir doğrusal fonksiyondur.)

f:R R, doðrusal fonksiyondur.

f (3) 1 f(5) 5 ise f (2) ?

x y

3 1

5 5

2 y

4
2

1 y
1

2 2y 4 2 4 2y

2 2y y 1

Örnek:

Çözüm:
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5 3
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a

b
b
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ve
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f doðrusal fonksiyondur.
f(4) 13 f(1) 4 ise f(5) ?

f doðrusal fonksiyondur.
f(2) 5 f(5) 17 ise f(3) ?

f doðrusal fonksiyondur.
f(4) 5 f(0) 3 ise f(2) ?

Soru:

Soru:

Soru:
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