LIMIT -Matematiknotu.COM

Bir Degigkenin Bir Sayiya Yaklagmasi
Alttaki tabloda 5 sayisina sagdan ve soldan

nasil yaklagildigi modellenmistir.

5 e soldan
yaklasma

47 48 49

5 e sagdan

ki
5 < ya asm?

51 52 53
x degiskeninin 5'e, 5'den kiiciik degerler

alarak yaklas-
masi, x'in 5'e soldan yaklasmasi olup ve

X — 5 - seklinde

gosterilir.

* x degiskeninin 5'e, 5'den biiyiik degerler
alarak yaklas-

masi, X'in 5'e sagdan yaklagmasi olup ve

X — 5+ seklinde
gosterilir.

Sagdan ve Soldan Limit

1. x degerleri a dan kiigtik degerlerle artarak
a ya yaklasirken, f(x) lerde bir S, sayisina yaklas-
yorsa, S, sayisina f fonksiyonunun a noktasindaki
soldan limiti denir ve

lim f(x) = S,
X2

seklinde gosterilir.

2. x degerleri a dan biytik degerlerle azala-
rak a ya yaklasirken f(x) lerde bir S, sayisina
yaklagiyorsa, S, sayisina f fonksiyonunun a nok-
tasindaki sagdan limiti denir ve

lim f(x) = S,
X—»a+

seklinde gosterilir.

S; =S, =s ise limf(x) = s dir.

X—+a

S;#S, ise limf(x) yoktur.

X—+a

w Bir fonksiyonun bir noktada limitinin olmasi
icin fonksiyonun o noktada tanimh olma
zorunlulugu yoktur.

w Bir fonksiyonun bir noktadaki limiti, fonksiyo-
nun o noktadaki degerinden farkl olabilir.

w Bir fonksiyonun grafigi tzerindeki kopukluk
olan noktalara kritik noktalar denir.

SORU

Yukarida f(x) fonksiyonunun grafigi verilmistir.

Buna gore,

lim f(x) + lim f(x) + lim f(x)
xoa x—b~ X—C'

toplami kactir?

A) -2 B-1 0O D)1 E)3
(0SS 2009)
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Yukarida f(x) fonksiyonunun grafigi verilmistir.
Buna gdre, asagidaki limit ve fonksiyon degerlerini bu- Yukarida, y = f(x) fonksiyonunun grafigi verilmistir.
lunuz. Bu fonksiyonun x'in (-5, 6) araligindaki kac farkh
1. lim () = 5. lim f(x) = 9. lim f(x) = tam say: degeri icin limiti vardir?
2. Iimff(x) = 6. lim (x) = 10. lim f(x) = A) 10 B)9 C) 8 D) 7 E) 6
a=e x—2" x—0
3.1im 16 = 7. lim f(x) = 1. lim f(x) =
E= ¥—s2 x—d
4.1(-2) = 8.(2) =

SORuU
AY

SoRuU

N N, o
1\%3 4 5\

Yukarida y = f(x) fonksiyonunun grafigi verilmistir. i/f(x)
Buna gore, [-1, 5] araliginda y = f(x) fonksiyonunun / ————————————
limitinin olmadig: kac farkl x degeri vardir? / 0 3 > X

Yukarda, y = f(x) fonksiyonunun grafigi verilmistir.

Buna gore, lim f(x - 3) + lim f(x + 3) toplam
x—=3" x =0
kactir?

A) 5 B) 4 C) 3 D) 2 E) 1
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SoRuU

3
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1
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Yukarida, y = f(x) fonksiyonunun grafigi verilmistir.

Buna gore, lim_f(x) + lim _f(x) + lim f(x) toplam
X =»a x=b x=pct

kactir?

A) 2 B) 3 C) 4 D)5 E) 6

SORU

Grafigi verilen y = f(x) fonksiyonuna gore, asagi-
daki ifadelerden kac tanesi dogrudur?

i) lim f(x)=1 i) lim_ f(x)=-2
o2 x—-2*

i) lim f(x)=2 iv) lim f(x) = oo
x—-17 x—-3

v) lim f(x) =1 vi) lim f(x) =-oc

A) 2 B) 3 C) 4 D)5 E)6

SoRuU

Yukarida verilen y = f(x) fonksiyonu igin

lim fofof(x)
x—(-2)"

degeri kactir?

SoORuU

/Y =1f(x)

Dik koordinat diizleminde f fonksiyonunun grafigi sekilde ve-

rilmistir.

Buna gére, asagidaki limit degerlerini bulunuz.

1. lim f(x+3) = 5. lim f(2x) =
¥——2T %17

2. lim f(x+3) = 6. lim f(=X) =
w—s—2F k=3 3

3. lim f(x-3) = 7. lim 1(2x+3) =
¥—=1" =17

4. lim f(x-3) = B. lim f(3—x) =
¥—=17 =2t
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SoRuU

f: R — R fonksiyonunun grafigi asagida verilmistir.

A
Y
*

- -
) T
—h

[

ffonksiyonu yardimiyla g fonksiyonu, her icin x, € R icin

qlx) = fixg) + lim 19

biciminde tanimlaniyor.
Buna gore, (gof)(2 )degeri kacgtir?

A) -2 B) - c)0 D) 1 E)2
0SYM

SoRuU

Asagida y=f(x) fonksiyonunun grafigi gizilmistir.

Y y=f(x)

3 .
[ o 1 o
-5

Buna gore, lim fix+1) ifadesinin degeri kagtir?

x—=1* '(2 - X)

A) -1 B)—g C)% D) E) 3

ol

SoRuU

Asagida y=f(x) fonksiyonunun grafidi gizilmistir.

Buna goére, lim (fof)(x) ifadesinin degeri kactir?
x=1"

A) -3 B) -2 C)o D) 1 E) 3

SoORuU

. Asagida y=f(x) fonksiyonunun grafigi gizilmistir.

Buna gore, ‘Ilrg\‘(fof)u- x) ifadesinin degeri kagtir?

A) -2 B) 0 C)1 D) 2 E)3
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POLINOM FONKSIYONLARINDA LIMiT

Polinom fonksiyonlarin limit degeri fonksiyonun o
noktadaki degerine esittir.

lim f(x) = f(a)

X—a

SORU

Asagidaki limitleri hesaplayiniz.

lim (3 - 2x% + 3x — 1) =

¥—1

lim (C—-2x+1) =
X221

SoRuU

f(x) = x2 — 9 bigiminde tanimli fonksiyonun

x — =3 igin limiti agagidakilerden hangi-
sine esittir?
A) -6 B) —1 C)0 D)1 E)6

SoRuU

. X24+3x+2
lim 22— =% 2
x=1 x“-4

ifadesinin degeri kagtir?

A) -3 B) -2 C)0 D)2 E) 3

SoRuU

1(x)=x?-4x+3

llm. f(x) = -1 oldufuna gbre, a kagtir?
x—

A) -2 B) -1 C)0 D) 1 E) 2
SoORU

lim f(x) =3

lm g(x) = -1

olduguna gore, Ilm‘ [3.1(x) - 2.g(x)] ifadesinin degeri
x—
kactir?

i o b C) 10 D) 11 E) 13
SORuU

Iir(nz)(sijz +x-3)
ifadesinin degeri kagtir?
A) -2 B) -1 C)o D)1 E)2
Soru

im(4.60) ~1]=15

olduguna goére, Iirr; f(x) ifadesinin degeri kagtir?
x—

A) 1 B) 2 C)3 D) 4 E)5
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PARCALI FONKSIYONLARDA LIMIT

Parcali fonksiyonlarda kritik noktalara sagdan soldan
yaklasilir.Sagdan soldan limitler esitse limit vardir

SoRuU

f: R — R olmak iizere,

Ix+2 , x<2

2x+4 , 2<x<5

X2 -1 , 9<x<7

2x+3 , x27

fonksiyonuna gére, agagidaki degerlerin esitle-
ri kagtir?

f(x) =

a) il:::z f(x) b) ,I(m f(x) ¢} il_’l'ﬂs f(x)

d lim f(x) e lim fx) 7 Hm f(x)

SoRuU

Rden R ye x2 | x<3 ise
fix={ 3 , x=3 ise

x+a , x> 3 ise

ile tanimlanan f fonksiyonunun x = 3 noktasinda
limitinin olmasi i¢in a ka¢ olmahdir?

A) 4 B)6 C)7 D)8 E)9

SoORuU

3x=1 , x<1 ise

f(x) =
) logox , x1 ise

fonksiyonunun x = 2 noktasindaki limiti kactir?

A)5 B) 3 C)1 D)0 E) Yoktur
Soru
X -
— ,xz0ise
f(x)=1 x
3 ,x=0ise
fonksiyonu igin,
lim f(x)=a
x—0+
lim f(x)=b
x—0~
olduguna gére, a — b kagtir?
A) -2 B) -1 C)o D)1 E)?2

SoRuU

‘—x2+4 x—3‘
-

olmak iizere, Iin} f(x) degeri kactir?
X

A) 1 B) » C) & D) E)O
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SoRuU

. T
< —
2+s8inx , X 5
f:R—R, f(x)=41-cosx , %<x<g—
™
sin2x , xz—
3
fonksiyonuna gére,
lim_ f(x)+ lim_ f(x)+ lim f(x) kactir?
x-—)% x-»% x»%

3 J3 1 5
A1 B Qg Do

SoRuU

lim —

x=0" | x|

" x—1
fim 1211

x—T X-1

limitinin degeri kagtir?
A)-5 B)~3 C)-1 D)o

.x2—9, X <5

f(x) =
2x +m, Xx=5

fonksiyonu veriliyor.
f(x +2)

im ———=
x-3" f(8-x)

olduguna goére, m degeri kactir?

E)

N~

E)2

Limitin Ozellikleri

lim f(x) =m lim g(x) =n
i. lim f(x)+Ilim gx)=m+n
ii. lim f(x) —lim g(x)=m—-n

iii. lim f(x) . lim g(x)=m.n

X—a X—a

lim f(x)
iv. — —— n#0
lim g(x) n

X—a

v. lim (f))* = (lim f(x))¥=m¥

X—a X—a

vi. lim K/fx) = *Iimfx) =%m kciftisem > 0

¥—a x—a
lim f{x)
vii. Iim cf® ., =¢=® =M
M—a
SoRrRu

Asagidaki fonksiyonlarin limitlerini bulunuz.

a) lim 5
X—2

b) lim (x° - 4x +6)
Xx—r1

c) lim (Ix-4l+Ix+2l)
X3

d) lim 277

K—4

e) lim \. x>+ 11
x—5

f) lim
E
K—Pﬁ

(cos2x)
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SoRuU

lim f(x) =2velim g(x)=4olmak uzere,
Xx—3 Xx—3

a) lim [f(x) + 2.g(x)]
Xx—3

b) lim [ (x)-g(x)]

X—3

o lim + 2x2—f{x}
Xx—3

d) lim (v5)™

X—>3

e) lim [log,g(x)]
K—r

) Inf(x)
f) lim |—7/—

x—3l v g(x)
SoORuU

Gercel sayillar kiimesi tzerinde f fonksiyonu icin

lim (2 + 1+ 2f(3x + 2)) =(5)

x—1

olduguna gére, lim f(3x - 1) ifadesinin degeri kactir?

x—>2

A) -2 B) -1 c)o D) 1 E) 2

&€ Avr 2018

L bir gercel sayi olmak Uzere, gercel sayilar kiimesi Gzerin-
de tanimli f ve g fonksiyonlari icin,

lim f(x) = lim g(x) =L
Xx—2 X—2
esitligi saglamyor.

Buna gore,
l. f2)=9(2)
I lim (f(x)-g(x))=0

X—2
. lim m—1

X—>2 g(x] -
ifadelerinden hangileri her zaman dogrudur?

A) Yalniz | B) Yalniz Il C) lvelll
D) ltve lll E) I, llvelll
Soru
lim (Inf(x)) = -1
X—>2
olduguna gore, lim f(x) ifadesinin degeri kactir?
Xx—2
1
A) -2 B) -1 C)— D) e E) Ve
e

SoRuU

(@-2)lim (X +2x+4) =56
X—rd

olduguna gore, a gercek sayisi kactir?
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SoRuU

Gercek sayilarda tanimli bir f fonksiyonu icin,

lim  fx)=-1 ve lim f(x) =2 olduguna gore,
x—1 Xx—1

. fix-1)+f(5-2x)
lim 5
x—2" xf(x" = 3)

limitinin degeri kactir?

€ s 2012
Gercel sayilar kiimesi Gizerinde tanimli bir f fonksiyonu icin
lim  f(x)=1
x—3"
lim f(x)=2
Xx—3
olduguna gére, lim HEEE ”2+ H5-X) jimitinin de-
geri kactir? x—2 fix"-1)
g B)— 01 D)3 E) 4
2 2

SoORuU

|

Sekilde y = f(x) fonksiyonunun grafigi verilmistir.
Buna gore,

] f(x) + 3-f(2x - 1)

lim

x=1" x-f(2-x)

limitinin degeri kactir?

A) -8 B) -4 Q)2 D) 4
SoRru
x> _8x + 8

lim 7
=2 XT—4x

asagidakilerden hangisine esittir?

A) - B) - — c)o D)

E) 1
0SYM



LIMIT ~Matematiknotu.COM

NOT

lim sinx = sina

X—d

lim cosx = cosa

X—d

T
lim tanx = tana (a¢?+n.k,ez)

X—d

limcotx=cota (a=m.k,=e7Z)

X—d

SoRuU

. cosx+tanx
lim —————
P sinx

A= —
L]

ifadesinin degeri kactir?

1 2 4 5
N BpF 9% DF  Bg
SoRru

. 2.cosx.sinx
lim

= C0$2X - sin?x

X—

ifadesinin degeri kactir?

C) -3 D) 1 E) V3

SORuU
. sinx + cosx
|Im —
r T
T3

limitinin esiti agsagidakilerden hangisidir?

A)O B) V31 c) 1?
3 U
D}?ﬁ +3) E) 3
1
im — =00 im —=0
¥— 07 X X OO X
im = oo im -0
-0 X —o X
lim Lz:ao lim L:D
x— 0t X X—3 00
) 1 . 1
im —=o0 lim —=0
x— 0 XE g }(2
SoRru
) 4
lim
x—2" X-2
_ 4
lim

x—2 X-2
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Limitte Belirsizlik

Gercel sayilar kimesi Uzerinde f ve g fonksiyonlar icin

lim f(x)=0 lim g(x)=0
im 100

oldugunda —* = — belirsizligi olusur.
lim gx) O

X—a

Pay ve payda carpanlarina ayrilarak ifade dizenlenip
sadelestirme islemi yapilarak belirsizlik durumu ortadan
kaldirilir.

SoRru
lim —2
=0 X2 —X
limitin degeri kactir?
5 3
A)-? B) -2 C)—? D) —1 E)O
SoRru
. x2—49
lim
*=7 X—-7
limitin degeri kactir?
A) -7 B)O c7 D) 14 E) 21

SoRu
lim — X%
H—d 'u"r_—2
limitin degeri kactir?
A) 4 B) 2 C) -1 D)0
Soru
o ox—x+2
lim ———
X2 X—2
limitin degeri kactir?
1 2 3 4
A) 3 B) 3 C) T D) 5
Soru
. Vx+5 -5
lim —
x—0 X
limitinin degeri kactir?
V5 2V/5 V5
s B G5 DO

E) 2V5
0SYM
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Soureklilik

f(x) fonksiyonunun bir x = a apsisli noktasindaki limitinin de-
geri fonksiyonun x=a noktadaki géruntustine esit oluyorsa
f(x) fonksiyonu x = a noktasinda siireklidir denir.

SoORU

Asagida grafikleri verilen fonksiyonlarin x=1 noktasinda
surekli olup olmadigim bulunuz.

y /f:H—-H

A\

1
1
i
1

~ oi

-SICRAMA NOKTALARINDA LiMIT YOKTUR DOLAYISI
iLE SUREKLIDE DEGILDIR.

. _— +
K, £R-R
al-s
3 --
]
I
i
ol 1 X
v

1 NOKTASININ SAGDAN SOLDAN LiMiTi 3 OLUP

1 NOKTASI iCIN FONKSIYONUN LiMiTi 3 E ESITTIR
FAKAT F(1)= 4 TUR. FARKLI SAYILAR SOZKONUSU
OLDUGUNDAN SUREKLILIK YOKTUR

R-{1} >R

SICRAMA OLDUGUNDAN SUREKLI DEGILDIR.

—

X

\1}’ R R
4
3l_l
I
I
:
-~ -
o 1 X
\

1 NOKTASI ICIN LiMIT 3 VE F(1)= 3 OLDUGUNDAN
SUREKLIDIR.

SoRuU

Dik koordinat dizleminde [—4,7] araliginda tanimli f fonksiyo-
nunun grafigi sekilde verilmistir.

yA

—————e

Buna gore, f(x) fonksiyonun (—4,7) araliginda surekli ol-
dugu noktalari bulunuz.

- -3,-2,-1,0,1,2,3,5,6 NOKTALARINDA

SUREKLIDIR
SoRuU
I[ a®-2bx , x>3
f(x) = 5, x=3
|l 2ax+b Xx<3

fonksiyonu gercel sayilar kiimesinde sirekli olduguna
gore, b’nin degeri kactir?

A) 1 B)% C)% D)% E)%



